Dtkazy, indukce, kvantifikatory

3. cviceni
Matematika 1, NMMA701, Ondtej Bouchala
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Dokazte, ze Vx,y € R: |x - y| = |x]| - |¥|.

Dokazte, Ze pro n € N plati vztah
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Dokazte, Ze pro kazdé n € N je Cislo 5" — 1 délitelné ¢tyrmi.
Dokazte, Ze pro kazdé x > —1 a pro kazdé prirozené n plati nerovnost

1+ x)">1+nx.

Uvazujme posloupnost {a,}, kdea; = 3,ay = Tapron > 2 plati a, = 3an,_1 —2an_o.
Najdéte vzorec pro n-ty ¢len této posloupnosti, a dokazte jeho spravnost.

Méjme Sachovnici s rozméry 2" x 2", na které chybi pravé horni poli¢ko. DokaZte,
7Ze se d4 tato Sachovnice vydlazdit s pomoci dilkti tohoto tvaru (dilky se mohou
otécet):

DokaZte, Ze pro n > 4 je pocet uhlopri¢ek konvexniho n-uhlenika %n(n - 3).

Vyjddrete ndsledujici vyroky pomoci kvantifikator:

a) Kazdy zné kazdého.

b) Nékdo zna kazdého.

¢) Kazdy zna nékoho.
)

d) Nékoho nikdo nezna.

Vyjddrete co nejjednoduseji:
a) Ve > 0Vy e R: (ly - 7| <5)= (|f(y) — 15| < €)
b) Vx e RIS > 1Vy € R Vn e N: (Jy — x| < 8) = (|f(x) — f(¥)| < %)

Necht f : R — R je funkce. O f rekneme, Ze je nerozhodnd, pokud je na néjakém
otevireném intervalu rostouci a na néjakém otevireném intervalu klesajici. Zapiste
tuto definici pomoci kvantifikdtora.

Znegujte nasledujici vyrok: ,Kazdy si nékdy rdd da jedno pivo, ale ne vidy a ne v
kazdé hospodé.”



